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3 次の問いに答えよ．

(1) f(t)を 0 ≦ t ≦ 1で連続な関数とする．tanx = tとおいて，

Z

¼
4

0

f(tanx)
cos2 x

dx =
Z 1

0
f(t)dt

であることを示せ．

(2) (1)を用いて，0以上の整数 nに対し，
Z

¼
4

0

tann x
cos2 x

dxの値を求めよ．また，

Z

¼
4

0
tann xdx ≦ 1

n + 1

を示せ．

(3) 0以上の整数 nと 0 ≦ x ≦ ¼
4
を満たす xに対し，

1¡ tan2 x+ tan4 x¡Ý+ (¡1)n tan2n x
cos2 x

= 1¡ (¡1)n+1 tan2(n+1) x

であることを示せ．

(4) (2)と (3)を用いて， lim
n!1

n
P

k=0
(¡1)k

1
2k+ 1 の値を求めよ．


