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2011年医学部第 1問

1 0以上の任意の整数 iに対して，xの i次式 gi(x)を i = 0のとき g0(x) = 1，i ≧ 1のとき gi(x) =
x(x+ 1)Ý(x+ i¡ 1)

i! と定義する．

(1) f(x) =
n
P

i=0
aix

i（但し an Ë 0）を xに関する実数係数の n (≧ 0)次式とする．このとき，等式 f(x) =
n
P

i=0
ci gi(x)が任意の実数 xについて成り立つような実数 ci（0 ≦ i ≦ n，但し cn Ë 0）が一意的に存在す

ることを証明せよ．

(2) (1)において，n > 0のとき等式 f(x)¡ f(x¡ 1) =
n
P

i=1
ci gi¡1(x)が成り立つことを証明せよ．

(3) F(x) (Ë 0)を xに関する実数係数の n (≧ 0)次式とし，任意の整数 aに対してF(a)が整数であると仮

定する．このとき，等式F(x) =
n
P

i=0
di gi(x)が任意の実数xについて成り立つような整数di（0 ≦ i ≦ n，

但し dn Ë 0）が一意的に存在することを証明せよ．


